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Βεβαρηµένη Κοµβική Επικάλυψη

∆ίνεται γράφος G(V , E,w)

min w =
n∑

i=1

wixi

s.t. xi + xj ≥ 1, ∀[vi , vj ] ∈ E

xi ∈ {0, 1}, ∀vi ∈ V

Θα χαλαρώσουµε την απαίτηση ακεραιότητας των µεταβλητών
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Προσεγγιστική Βεβαρηµένη Κοµβική Επικάλυψη

Input: Βεβαρηµένος γράφος G(V , E,w)
Output: Κοµβική κάλυψη V ′ ⊆ V

V ′ ← ∅
Βρες το τη ϐέλτιστη συνεχή λύση x∗ του προηγούµενου αντίστοιχου

γραµµικού προβλήµατος

for i = 1 έως n do
if x∗i ≥ 1

2
then

V ′ ← V ′ ∪ {i}
end if

end for
return V ′
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Προσεγγιστική Βεβαρηµένη Κοµβική Επικάλυψη

Αν x∗ η ϐέλτιστη συνεχής λύση

Ισχύει

n∑
i=1

wix
∗
i ≥

n∑
i=1|xi≥ 1

2

wix
∗
i ≥

n∑
i=1|xi≥ 1

2

wi

1

2
=

1

2

n∑
i=1|xi≥ 1

2

wi

Ο τελευταίος όρος είναι και το κόστος της επικάλυψης που

επιστρέφει ο προσεγγιστικός αλγόριθµος

Επιπλέον γνωρίζουµε πως η ϐέλτιστη συνεχής λύση σε ενα

πρόβληµα ελαχιστοποίησης είναι πάντοτε µικρότερη από την

ϐέλτιστη διακριτή

W(V ′) ≤ 1

2

n∑
i=1

wix
∗
i ≤

1

2
W(V∗)

Προσεγγιστικός λόγος ρ = W(V ′)
W(V∗) = 2
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Ειδικές περιπτώσεις

Αν ο γράφος έχει µια συγκεκριµένη δοµή η ελάχιστη κοµβική

επικάλυψη µπορεί να ϐρεθεί σε πολυονυµικό χρόνο

∆ένδρα

∆άση

Χορδικοί Γράφοι

∆ιµερείς Γράφοι

Interval Γράφοι
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